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Princip matematičke indukcije

Pretpostavimo da imamo neku tvrdnju u čijoj se formulaciji pojavljuju prirodni brojevi. Neka je to tvrdnja T(n). Neka ta tvrdnja vrijedi za prirodni broj 1, tj. T(1) je istinita. Ako iz pretpostavke da je tvrdnja valjana za proizvoljan broj 
[image: image2.wmf]N
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 (tj. Pretpostavimo da T(k) vrijedi), slijedi da je ona valjana i za njegovog neposrednog slijedbenika k+1, tada vrijedi i za svaki prirodni broj 
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Princip matematičke indukcije sastoji se iz 3 koraka:

1. Baza indukcije (n=1)  -Tvrdnja vrijedi za broj 1. T(1) je istinita.

2. Pretpostavka indukcije (n=k)  -Tvrdnja vrijedi za prirodan br n=k. T(k) je istinita.
3. Korak indukcije (n=k+1)  - Koristeći pretpostavku  indukcije, pokažemo da tvrdnja vrijedi i za prirodni broj n=k+1, tj. T(k) je istinita 
[image: image4.wmf]®

 T(k+1) istinita.
Osnove trigonometrijskog računa
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Neodređeni oblici
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Računanje s nula i beskonačno


[image: image7.wmf]0

0

.)

8

0

,

0

.)

7

0

,

0

.)

6

0

.)

5

.)

4

.)

3

.)

2

.)

1

=

¥

-¥

=

¥

=

=

¥

-¥

=

¥

-

¥

-

¥

=

¥

+

¥

-¥

=

¥

-

¥

=

¥

+

p

f

a

a

a

a

a

a

a







Matrice

A = 
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- Ako je m=n, onda je matrica kvadratna i to reda n.
-  Jedinična matrica [ I ]  ima po dijagonali jedinice, sve ostalo nule.

I = 
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- Matrice se mogu zbrajati samo ako su istog reda.

- Transportiranje matrice:

A = 
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Determinanta matrice:

1.) 
[image: image13.wmf](
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2.) Sarrusovo pravilo:
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3.) Ako matrica ima dva jednaka retka ili dva jednaka stupca determinanta joj je nula.

4.) Trokutasta matrica:
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 - det. = produktu elemenata po dijagonali

5.) Ako postoji redak sa samim nulama tada je det. = 0

6.) Ako elemente nekog rekta ili stupca pomnožimo s nekim brojem, determinanta matrice ne mijenja svoju vrijednost.

7.) Inverzija matrice preko adjunkte ( A
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Adjunkta je transportirana matrica algebarskih kompononata
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Algebarski komponent A
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 ( Determinanta submatrice koja preostaje kad se iz matrice izbaci m-ti redak i n-ti stupac.

Množenje matrica:Da bi se matrice uopće mogle množiti, potrebno je da broj stupaca prve matrice bude jednak broju redakaka 
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Limesi
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Ispitivanje toka funkcije

1. Ispitivanje područja definicije-domena: 
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2. Nul točke, sjecišta sa osi y...... f(x) = 0

3. Parnost......f(-x) = 

4. Stacionarne točke

      
[image: image27.wmf]®

deriviramo, izjednačimo brojnik s nulom, uvrstimo u f(0) = y....-minimum i maksimum

        2. derivacija, izjednačimo brojnik s nulom....ako je rješenj manje od nule-maksimum, ako je veće-minimum, ako je jednako još jednom deriviramo.
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 ako je rješenje neparno – točka infleksije
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 ako je parno onda je za x<0 – maksimum, x>0 - minimum

5. Asimptote:
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Vertikalna asimptota:
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Horizontalna: ako je k=0, l=0 -kosa
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Funkcije
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Kada se novac oroči:
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Anticipativni  obračun

Dek. kamatna stopa – p
r = 1+
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     Ant.kam. stopa     
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Komforni  kamatnjak   
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Konačna vrijednost svote 
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Ukupne kamate:        
               I = 
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Konačna vrijednost svote
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(razlika konačne i početne vrijednosti svote)
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Kon. Vrijednost više periodičkih svota

R – uplata 

1. Prenumerando            
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2.   Postnumerando                  
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Kad hoću znat koliko treba sad uplatiti da bi nakon određenog vremena imala određenu svotu novaca:
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Zajam – kada se novac da

C – iznos zajma

a  - anuitet

Ik – kamate k-tog razdoblja

Rk – otplatna kvota k-tog razdoblja

Ck – ostatak duga k-tog razdoblja

n  - broj razdoblja otplate

p  - dek. kamatna stopa

a = br. otplatnih kvota * r
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Jednaki anuiteti:




       Varijabilni anuiteti:
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Konverzija zajma
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Krnji anuitet:

Broj temina otplate:    
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Vječna renta - Glavnica koju treba uložiti na štednju uz dek. kam. stopu «p» da bi osigurali bezbroj postnumerandorenti velične a.
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Kontinuirano ukamaćivanje – konačna vrijednost nekog iznosa 
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 ukamaćenog kontinuiranim ukamaćivanjem računa se po formuli:        
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Potrošački kredit 

C – odobreni iznos potrošačkog kredita

P – ućešće u gotovini
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q – anticipativna kamatna stopa

I – ukupne kamate

n – broj rata otplate
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 razmak u  mjesecima između dospijeća 2 rata kredita

m = n 
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a – anuitet
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Diferencija između  I1, I2......
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Ako imamo godišnju kamatnu stopu:

· tražimo li kvartalni kamatnjak m = 4

· tražimo li mjesečni kamatnjak m = 12

· tražimo li polugodišnju kamatnu stopu m = 2

Ako imamo mjesečni kamatnjak

· tražimo li kvartalni m =
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· tažimo li godišnji m =
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Derivacije
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